


Эволюция теории



глубина
DB(S) = 3

сложность
CB(S) = 5

базис B

схема S:

Cхемы (из ф.э.): булевы, арифметические

x + y + z = 2f2 + f1

булевы базисы:  B2 = {g(x,y)}, B = {˄, ⊕, 1},  …

арифметические базисы:  A = {+,×, a∙x | a є R},  …



Булевы схемы (нижние оценки)



Арифметические схемы (нижние оценки)



Формулы

F = xy ⊕ z(x ⊕ y)

глубинаDB(F) = 3

сложность ФB(F) = 5

формула = схема без ветвлений



Булевы формулы



Глубина и сложность формул



Монотонные булевы схемы (нижние оценки)



Монотонные арифм. схемы (нижние оценки)



Монотонные арифметические схемы



Глубина и сложность



Умножение



Умножение матриц



Умножение матриц, модулярная композиция



Аддитивные цепочки

x 31x

С: 1, 2, 3, 6, 7, 14, 28, 31

длина L(C) = 7

Аддитивные схемы Линейные (арифм.) схемы

y = A∙x



Линейные схемы (нижние оценки)



Коммуникационная сложность

A B

… 0 1 0 … 1 1 0 1 … 0 1 …

знает X знает Y

! должны выяснить  f(X,Y) за возможно меньшее число 

битов коммуникации

игра G[f]

cc(G[f]) – минимально возможный объѐм коммуникации



Коммуникационная сложность и глубина



темы, не вошедшие в доклад:


